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* %
Fernando de Holanda Barbosa

1 - INTRODUGCAO

Uma propriedade bastante conhecida na literatura eco-
nomica, que trata de indices de precos, & que o indice de custo
de vida do tipo Laspeyres nao leva em conta a substituigao exis
tente entre os diversos bens e servigos que compoem a cesta do
consumidor, guando a estrutura de precgos relativos se modifica.
Com base neste fato, © Instituto Brasileiro de Economia da Funda
cao Getulio Vargas introduziu, a partir de marco de 1977, um no
vo método de calculo para o grupo alimentacao no indice de custo
de vida da cidade do Rio de Janeiro.

O indice do grupo alimentacaoc passou a ser computado
através da seguinte formula:t

“1 P, \\\w2 b O

P ¢ t Pht ©ow.=1 (1)

I = —e —_—

P1, ¢-1 P2, -1 Pn, ¢-1)

onde p,, & o prego do bem i no periodo ¢, e wy & a proporgao

da despesa com a aguisigao do bem i. A nota explicativa do Ing

* - . . . .
0 autor agradece a José Luiz Carvalho pelos uteis comenta-
rios tecidos a respeito deste trabalho.

* %
Do Instituto de Pesquisas do IPEA,

lVer nota explicativa publicada em Conjuntura Econdmica, vol
31, n?® 6, p. 1l41.
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tituto Brasileiro de Economia, publicada na revista Conjuntura

Econdmica, menciona o fato de que a fdormula (1) admite implici-
tamente que as elasticidades-prego dos bens e servigos que en-
tram no seu calculo sao iguais a unidade, e que esta escolha foi
arbitraria, nao se baseando em nenhum estudo empirico.2

Este trabalho tem dois objetivos. O primeiro consis-
te em mostrar, do ponto de vista tedrico, as limitacoes embuti-
das no indice (l). Mostraremos que este Indice se baseia em um
caso particular de uma funcao-utilidade bastante peculiar e que,
além de as elasticidades-prego serem iguais a unidade, as seguin
tes hipdteses também estdo implicitas no Indice da FGV: (i) elas
ticidades-renda unitarias; (ii) elasticidades-prego cruzadas
(ndo-compensadas) iguais a sero; e (iii) elasticidade-prego Ccru
zada compensada entre o bem i e o bem j depende apenas da pro-
porgcdo da renda gasta com o bem j, o que significa dizer, por
exemplo, que a elasticidade-preg¢o cruzada compensada entre a
abdbora e o chuchu & igual 3 existente entre o feijao e o chu-
chu.

O segundo objetivo deste trabalho consiste em desen-
volver novos indices de custo de vida e de renda real que se

constituem em uma aproximacao aos Indices verdadeiros da teo-

2Os demais grupos gque compoem O indice de custo de vida con-
tinuam a ser calculados como antes. Cabe salientar que nem sem
pre & possivel escrever o indice de custo de vida verdadeiro co
mo uma fungao dos indices dos grupos em que OS diversos bens e
servicos foram divididos. Para uma condicao suficiente em que
este tipo de desagregagao é possivel ver P. J. Lloyd, "Substitu
tion Effects and Biases in Nontrue Price Indices", in American
Economic Review, n® 65 (1975), pp. 301-313. __
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ria econdmica. Estes novos indices prescindem da especificagao
de uma fungao utilidade e requerem, para O seu calculo, o conhe
cimento de estimativas das elasticidades-prego compensadas.

A organizacdo deste trabalho & a seguinte: a Segao 2
apresenta a critica tedrica ao novo método utilizado pela Funda
c3o Getulio Vargas; a Segao 3 cuida do desenvolvimento dos no-
vos indices de preco; a Segdo 4 trata dos indices de rendareal,

e a Secao 5 sumariza nossas conclusoes.
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2 - A TEORIA DOS INDICES DE CUSTO DE VIDA E O INDICE DA FUNDA-

CAO GETULIO VARGAS

A teoria econdmica admite que o consumidor maximiza a
fungao-utilidade u(q,, I ) onde q, € a quantidade consumi-

da do i-ésimo bem, com a condigao de que, em relagao aos pregos
n

e 3 renda y, a restricao orgamentdria I Pid; =Y seja sa-
i=1

tisfeita. Este problema de maximo condicionado produz as equa-

Py

¢oes de demanda q; = 4 (pl, Por weer Ppy y), i =1, ..., n. Quan

i
do estas equagdes de demanda sao substituidas na fungao-utilida

de u(ql, ey qn) resultam na fungéo utilidade indireta:

-
u=u 'Sl(pl’ Poreees Yoo 9y (pl, Poreesr Pps y;]=uI (pl, ...,pn, y) (2)

Esta fungao-utilidade associa a um dado vetor de pregos p e a
renda y o maximo de utilidade que © consumidor deriva dos bens
e servicos por ele consumidos.

Admita~se agora que oOs pregos vigentes no mercado se-
jam Pyr Por cees P, € que se deseja saber qual o menor custo pa
ra que o consumidor tenha um padrao de vida ou nivel de satisfa
¢ao u. O valor correspondente de y, que passaremos a denominar
C (custo), & entao obtido a partir da fungéo-utilidade indireta

(2) e pode ser expresso, de maneira geral, por:

C =C (u, Ppr voer pn) =C (u, p) (3)

onde p denota o valor de precgos.
O indice de custo de vida procura medir a variacao de

renda que torna o consumidor indiferente entre duas situagoes
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nas quais as oportunidades que se lhes apresentam sao diferen-
tes. Assim, o Iindice de custo de vida verdadeiro sera definido
por:

C (u, Pt)

V(u) =V(pt’ pt—l/u) - C (u, pt—l) )

onde a notagao V(pt, pt_l/u) indica gque o iIndice verdadeiro de-
pende do nivel de utilidade u a ser utilizado na comparagao. O
indice V(u) & igual & razao entre o custo de vida quando os pre
Gcos sao Pir © aquele em que OS pregos sao Pi_qr ambos os custos
sendo avaliados para o mesmo nivel de utilidade u.3

A obtengdo do indice V(u) requer a especificagao da
funcao-utilidade indireta (3). Um caso particular é obtido a
partir da funcao-utilidade direta de Klein - Rubin:

n
u = I

o3
=
i
’__l
w

Iowy log fqy = ovyd.
i=1 i
onde os u; € 0S Yy sao parametros. A fungao (5) para ser defi-

nida requer q; - vy 0, ao passo que os valores dos My tém gque

i
ser positivos para que as utilidades marginais também o sejam.
A maximizagdo de (5), com a condig3o de que a restrigao orgamen

taria I P; 945 T VY seja satisfeita, produz as seguintes equacoes

de demanda:

P Yy)ri=1,...0m (6)

3Observe que se entre as duas situagoes que estiverem sendo
comparadas os gostos e preferéncias do consumidor tiverem muda-
do, este fato nao traz nenhum problema para o calculo do indice
de custo de vida. Com efeito, o indice refere-se a um dado ni-
vel de utilidade u e n3o a uma comparagao intertemporal de uti-
lidades.
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O sistema de equacgoes de demanda acima & conhecido como de des-

pesa linear. Os parametros Ui podem ser interpretados como as

propensBes marginais a gastar pois:

_ 3 (py q;)
Hi 3y

Quando se admite gue Os Yi sao positivos, © que é desnecessério
para que a fungao (5) seja definida, estes parametros podem ser
interpretados como as quantidades minimas compradas pelo indivi
duo. O consumidor aloca entio a proporgao My do excesso de ren
da (y = IPy yk) na compra do i-ésimo bem.

As equacoes de demanda contidas na expressao (6), quan
do substituidas na fungao-utilidade (5), resultam na fungao-uti

lidade indireta:

el

0 custo minimo C & entdo obtido fazendo-se ¥

= C na
equacao acima. O resultado é:
n n
C= T pP,Y,+e u- I u,logu, n pi (8)
k=1 k 'k i=1 1 < i pl
i=1

Substituindo-se (8) em (4) resulta O seguinte Indice

de custo de vida:

n
u- ¥ ., log Wy n Hy n
i=1 TPy v Pre Yk
v( : / )_e i=1 k=1 (9)
A n
u- £ u,; logu, n oy, n
i i i
e i=1 I p. ._1t 2 P _
1 i, t-1 k=1 k, =1 Yy
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Quando Ty o, i=11 ..., n, O indice acima reduz-se a:
n P. W,
v e, pey/u) = T (57 (10)
i=1 \Pi, t-1
pois ug = oey = P; qi/y. Comparando-se 0Os indices (10)e (1) vé-se

claramente que eles sao iguais. Logo, ©O indice atualmente usa-
do pela Fundacdo Getulio Vargas & um caso particular do indice
de custo de vida verdadeiro, associadoéifungéo—utilidade Klein-
Rubin, guando todos os y sao iguais a zero.

As elasticidades-renda ey as elasticidades-prego nij
e as elasticidades-pre¢o compensadas nij associadas ao sistema

de despesa linear (6) sao expressas por:

e g Moy
e i il (1)
Yy i i
Ti
n,. = -1+ (L=yu,), 1 =73 (12-a)
ij q; Hi J
Py Yy
—ey, =i (12-b)
13 1 Py 94
nS = (1 - u.) i), 1 = 5 (13-a)
ij i qay !
nS =——u—i——p (gs = v2), 1 77 (13-b)
Seqgue-se, entao, que no caso de yi=0,i=l“..,n4tenrsemi=lﬂhi=-1,
n,. =0, nS = - (1 - ), n® = w.. Em palavras: (i) as elasti
ij ii ij J
cidades-renda s3o unitarias; (ii) as elasticidades—-prego sao

iguais & unidade; (iii) as elasticidades-prego cruzadas sao nu-
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las; (iv) as elasticidades-prego compensadas sao iguais a um me
nos a proporgao da despesa com a aquisicao do i-ésimo bem; (v)
a elasticidade-preco cruzada compensada entre oOs bens i e j de-

pende apenas da proporgao da renda gasta com O bem Jj.
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3 - NOVAS FORMULAS PARA O CALCULO DO INDICE DE CUSTO DE VIDA

0 indice de custo de vida verdadeiro definido na equa
cao (4) nao explicita qual o nivel de utilidade que deve ser u-
tilizado na comparacio entre os periodos t e t-1. Em princi-
pio, qualqguer nivel de utilidade pode ser usado. A seguir, usa
remos dois diferentes niveis de utilidade para servirem de com-

paracdao e que darao origem a dois indices diferentes.

3.1 - 0 indice Laspeyres Modificado

Quando o padrao de vida (= nivel de utilidade), usado
para comparagao entre os dois periodos, refere-se ao periodo

t-1, o indice (4) passa a ser expresso por:

*
1 Pi,t 9i,t

S o

v ) = &

(e
iZ1 Pi,te-1 9i,t-1

onde o denominador da expressao acima indica o custo dos bens e
servigos adquiridos no periodo t-1 aos pregos do periodo t-1, e
o numerador g pi,t qift indica o custo dos bens e servigos dJue
o consumidor teria de incorrer para manter O mesmo padrao de vi

da (= ) do periodo anterior aos pregos vigentes em t. O pro

Yg-1
blema que surge para o calculo do iIndice (14) & que as guantida
des qi*t nio sao observadas, pois o padraoc de vida (= u.) no pe
’
riodo t é diferente do observado no periodo t-1 (ut # ut—l)’ e,
*
conseqglentemente 97 # q e

O fato de nao observarmos as quantidades qi*t nao se
’

constitui em um empecilho para que O indice (14) seja calculado,

IPEA — 1



y 4
/ﬁEA INSTITUTO DE PLANEJAMENTO ECONOMICO E SOCIAL 10

pelo menos aproximadamente. Com efeito, uma expansao de Taylor

nos possibilita escrever:

* AR
. - q; =T | Ap. + 0 15)
ql,t ql,t-l j=1 2 / pj,t 3 (
onde 0, & um termo de terceira ordem nas variagoes dos pregos,
Szj e Szgl representam Os efeitos-substituigcao avaliados nos pe

riodos t e t-l, respectivamente, istoc é&:

9g .

i,t - t
9Py, ¢ u=ct - Sij (16)
99 -1 | _ ot-l
3 4= ct | Sij (17)
pj,t“l I J

onde as derivadas parciais sao avaliadas mantendo a renda real
constante (u = ct) e Ap. = p. - pP. .

( : Py, e =Pyt 7 P3,e-1
Sabe-se da teoria do consumidor que OS efeitos-substi

tuicdo tém de satisfazer as seguintes condigoes:

oLt
I S;. P =90 (18)
j=1 1] .t
n
t-1 _
jil Sij Py ¢-1 = 0 (19)

4 ~ - -~ =
A expansao de Taylor que sera usada neste trabalho nao e a
comumente apresentada nos livros-textos. Com efeito, a expan-

sao 1
- = = '
f (x + h) £ (x) 5 b (£, + fx + h) + 05 (A)
resulta da combinagao das seguintes expressoes:
- = Ly
. f (x + h) £ (x) =h'E _+ 3 h'F h + 0, (B)
fx +h fx - Fxh * 0 (€)

onde Fx & a matriz hessiana de f (x), e fy & o vetor de deriva-
das parciais de f (x) avaliadas no ponto Y. Premultiplicando-se
(C) por h' e substituindo-se a expressao dal resultante em (B)
resulta na expanséo (A) . Para maiores detalhes ver H. Theil,
Theory and Measurement of Consumer Demand, vol. 1 (Amsterda:
North Holland, 1975), pp. 37-38.
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Face as condicdes (18) e (19) é facil wverificar-se
que:

n n
_ - t-1 _ t
- L e B e O

n
£ ot-l _
2 (653*Si5) (PP e

Desprezando-se o termo de terceira ordem a equagao

(15) passa a ser escrita como:

n
t-1 - t
1 Sij Py ¢ ;& S;. P (21)

e 3

L
Z

* =
G "9 ,e-1 T 5

Substituindo-se a expressao acima em (14) obtém-se:

T lz (z t-1 _T <t
v )=ipi,tq1',t-l+2 Pic \3%3 Pi,e”3 %13 P501 ] o
el EPs,e-1 Ji,e-1

Observe-se que:

) I ot _z L ot _
{ Piv 3 Si3 Pi,e-1 = 3 Pj,e-1 1 °3i Pit 0
pois Sij = Sji (simetria da matriz de Slutsky) e a condigao (18)

tem de ser satisfeita. Com este resultado a equagao (22) passa

a ser escrita como:

1z z

+ 2 17
PPie-1 9

T
i Pie 34t P; ¢ Pyt Sij (23)

V (u__,) =
-1 T Py -1 94,1

A primeira parcela do lado direito de (23) nada mais

& do que o indice de Laspeyres. LoOgo:

LIz, o gt-1
v (ut-l) =L + 2 123 i,t 3,8 i3 (24)
Y PyLe-1 k-l
onde L = (E Pi ¢ 9 ¢ l) / (T Pi -1 ql,t-l) Como a for-
ma guadratica
t-1
P IR Pye Siy (25)
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é negativa em virtude da matriz de Slutsky ser negativa semide-
finida, segue-se que o indice de Laspeyres superestima o indice
de custo de vida verdadeiro, L > V (ut_l), uma proposigao bas-
tante popular na literatura que trata de indices de pregos. Quan
do os pregos em t sao proporcionais aos em t-1, pi,t==k pi,t—l’
os indices V (ut_l) e L coincidem, pois a forma quadratica (25)
anula-se devido 3 inexisténcia de alteragao nos pregos relati-
vVoSs.

A elasticidade-prego compensada, avaliada no periodo

t-1, é definida por:

c _ P. ._
n..=Stl j,e-1

+ 13 95,1

Substituindo-se este valor em (24) obtém-se:

P
;L'ZZP q nc}__DJ—,-E—
v (ut—l) =L+ 213 ;,t i,t-1 7ij F3,t-1 (26)
T Pi,e-1 Fi,t-1
Alternativamente:
Vou )=i w ., it 1oluw . Pie Fit n..
t-1 ; i,t 1 + 519 i, t-1 iy (27)
p1,t-l pj t-1 Pi,t-1
ou ainda:
r Pyt
T | lZC——l—’_—
1P e 95 e-1 Y79 %5 Pye-l
vV (u ) = i ¥i,t 7i,t — J 13 J, _ (28)
£l £ Pi,e-1 9i,e-1

As formulas (26), (27) e (28) mostram claramente acor
recao a ser feita no indice de Laspeyres para o calculo do indi
ce de custo de vida verdadeiro. O cilculo deste novo indice re

guer o conhecimento das elasticidades-prego compensadas nij. Ca

IPEA — 1
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be ressaltar que este novo indice & uma aproximagao para gqual-
quer fungdo-utilidade, nao necessitando que se introduza hipdte

- . 5
ses restritivas acerca do comportamento do consumidor.

3.2 - O Indice Paasche Modificado

OQuando o nivel de utilidade de referéncia, para compa
racdo entre os periodos t e t-l, & o nivel de utilidade do pe-

riodo t, o indice de custo de vida (4) toma a seguinte forma:

n

i1 Pie 9t
n

5 *
i1 Pie-1 9i,t-1

\ (ut) =V (Ptl Pt_l/ut) =

isto &, o indice V (u,) & igual & razao entre o custo dos bens

t
e servigos adgquiridos no periodo t, aos pregos do periodo t, e
o custo dos bens e servigos, aos pregos do periodo t-1, Qque I
consumidor teria de adquirir no periodo t-l1 para manter o mesmo
padrao de vida do periodo t.

Obviamente, as gquantidades qift—l nao sao observadas,
o0 que impossibilita o calculo do indice (29). Entretanto, é pos

sivel computar-se aproximadamente este indice. Conlefeito,q; -1
14

pode ser desenvolvida em série de Taylor como:

st st
lj + lj AP
1 2 j,t-1

*

9 e-1 T 9it T 3

(30)

e 3

50 sentido que estamos atribuindo a afirmacdao de que os no-
vos Indices propostos neste trabalho prescindem da especifica-
c3o de uma fungao-utilidade é de que estes indices nao foram de
duzidos a partir de uma funcao-utilidade conhecida a priori.Por
exemplo, o Indice de custo de vida (28) consiste em uma aproxi-
magao para qualgquer fungao-utilidade, pois, além dos dados de
precos e quantidades normalmente utilizados no computo de indi-

ces de pregos, precisa-se apenas de estimativas das elasticida-
des-pregco compensadas num dado ponto das equagoes de demanda.

IPEA — 1
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onde desprezamos termos de terceira ordem nos Ap. Levando-se em
conta a expressao (20) podemos escrever a equagao (30) do se-
guinte modo:

t-1

1 515 Pyt

it 3
t

—_
|
!

i
i 3

* _ ]_]"'
+ L 1

9 ,e-1 - e T 7T 3 iy Py,t-17 3 (31)

)

Substituindo-se a equacac acima no indice (29) obtém-
se:
z

\ i Pi,e 91,

\Y/ 32
(ut 1 (32)

t
e P 19 oLl TP o p(Z sSp., ,-I8T LT
i i,t-1 it+s T J.,tlj ljp],t—l ; ij j,t

Em virtude de:

t-1 _ t-1 _ . _
PPl £ %13 Pye PPyt PS5y Py,g-y T O POIS 55
= Sji e da condigao (19) ter de ser obedecida, o indice V (uﬁ)
passa a ter a seguinte expressao:
i Pi,t 91,t
Y (ut) = - . T _— ra (33)
2 Py oe-1 91,6 T 28 % Pi,e-1 PyLe-1713
i i3
Alternativamente, podemos escrever O indice (33) como:
LPi,e %,¢
i
§ Pi,e-1 9i,t
Vo) = T T o€ (34)
Ls L2013 Pi,t-1 Py, t-1 °ij
P Pi,e-1 Yie

0 numerador da expressao acima & o indice de Paasche,

1
-

Pi,t 91i,t

]

Pi e-1 9i,¢

IPEA — 1
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e o denominador mostra a corregao a ser feita no indice de Pa-
asche para que se obtenha O indice de custo de vida verdadeiro,
cuja base de comparagao & O padrao de vida no periodO't(u==ut).

Como a forma quadratica

st
LI Pi,e-1P5,t-1 i,
i3
que aparece no denominador da expressao (34) & negativa, em vir

tude da matriz de Slutsky ser negativa semidefinida, & facil

concluir-se que V (u,) > P, isto &, que © indice de Paasche su-

t

bestima o indice de custo de vida verdadeiro, uma proposigao bas

tante conhecida na literatura econdmica que trata dos numeros-

L d I3 6 ]

indices. Quando Pi -1 = k P; s Para todos os valores de 1,
’ !

o indice de Paasche & igual ao Indice verdadeiro V (ut), pois a

forma quadritica acima & igual a zero.

6Observe gue é incorreto afirmar-se que L> V> P a partir
das desigualdades L > V (u__;) e V (u ) > P, pois o©Os indices
\Y% (ut_l) eV (ut) sao diferefites.

IPEA — 1
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4 - NOVAS FORMULAS PARA O CALCULO DO INDICE DE RENDA REAL

O indice de renda real verdadeiro é definido através

da sequinte expressao:

C (ut, P)
Vq (u, u /P =V (p) (35)

q = C (ut—l’ p)

onde C (u p) & o custo dos bens e servigos adquiridos quando

y
o padrao de vida & u_eo vetor de pregos é igual a p. e C
(U _yr P) & o custo dos bens e servigos quando o nivel de utili
dade é Uy e os precos sao dados pelo mesmo vetor p.

O problema gue surge no cilculo do Indice de renda re
al verdadeiro & quanto a escolha do vetor de pregos que sera u-
tilizado como referéncia na comparagao entre as situagdes em t
e t-1. A escolha & sem divida alguma arbitraria. Todavia, cos
tumam-se usar os pregos no periodo t-1 ou entao Os pregos no pe
riodo t como referéncia. A escolha de um ou outro vetor de pre

cos dara margem a dois indices diferentes que serao apresenta-

dos a seguir.

4.1 - O Indice Laspeyres Modificado

Quandos os pregos escolhidos para servirem de referén
cia sao os do periodo t-1, o indice de renda real verdadeiro
(35) passa a ser expresso por:

*

. q. P: «_
) = izl i,t i, t-1 (36)

| nglite

Vv

q (pt—l

[5slte]

ig1 94 ,e-1 Pi,t-1

IPEA — 1
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Da mesma forma que nos indices de pregos, o Indice
(36) & dificil de calcular porque as gquantidades th nao sao ob
servadas, pois elas representam as gquantidades de bens e servi-
¢os que o consumidor adquiriria no periodo t se os pregcos fos-
sem idénticos aos do periodo anterior. Obviamente, como Os pre
cos em t e t-1 sao diferentes, as quantidades q; ¢ sao diferen-

’

*
tes das guantidades q; Este problema pode ser contornado a-

£
7
través da expansao de Taylor:

t-1 t
* 2 i3 + 543
qi’t - qi,t + j=l - 2 Apj[t-l (37)
onde desprezamos os termos de terceira ordem nos AP.. Substi-

tuindo-se (37) em (36), e levando-se em conta a expressao (20),

obtém-se:
) Ly t _ls £l
v (b 1) iPi t-l‘ql,t+'2j.Pi,t-1§Sij Py -1 2j.Pi,t—1§Sij Pyt (38)
q el 29,61 PiLe1
- t-1 _ o ot-l _ _
como : Pi -1 § Sij pj,t = ? pj,t : Sji P t-1 ~ 0, segue
se gue a equagao (38) reduz-se a:
z 1tz t
v (p. ) =k 9 ¢ Pi,e-1 T 713 Pi,e-1 Sij Py,t-1 (39)
q el LG, ¢-1P,¢-1

Alternativamente o indice (39) pode ser escrito como:

z 1212 gt
V. (p. o) =ioist Pi,e-1 ., 2i3P1,t-1%3,6-1%13 4,
g el 1 dy ey PyLeel 293, e-1 Pi,e-1
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A primeira parcela do lado direito de (40) & o 1iIndice de

Laspeyres de renda real:

%

i 34,0 PyLe-l
T o,

q : i -1 Py

t-1

A segunda parcela do lado direito de (40) indica a corregio a

ser feita no Indice de Laspeyres

P.
1I1Ip D st 152 < o2
513 i,t-1 Py,t-1 °ij _ 2 . ; 9; ¢ Pi,t-1 i3 P3¢
P d,e-1 Pi,e-l - 9i,e-1 Pi,e-1
onde nij & a elasticidade-prego cruzada compensada avaliada no
. . ~ - - t
periodo t. Em virtude de a forma quadratica L = pi,t—lg3,t-l Sij

i
ser negativa, o indice de Laspeyres superestima o indice de ren

da real verdadeiro, Lq > Vq (Py_q)

teoria econdmica. Quandos todos Os pregos variam na mesma pro-

uma proposigao familiar da

porgao os dois indices coincidem, pois obviamente nao existe
substituicao em virtude dos pregos relativos nao terem se modi-
ficado.

Da mesma forma que no Indice de pregos, O cialculo do
novo indice de renda real requer o conhecimento das elasticida-
des-prego cruzadas compensadas. Cabe, também, salientar o fato
de gue © novo indice proposto aqui constitui-se em uma aproxima
gao para gqualquer funqéo—utilidade,néorequerendo,todavia, que

se suponha uma forma especifica para a funcao-utilidade.

4.2 - O Tndice Paasche Modificado

Quandos os pregos utilizados para comparagao no indi
ce de renda real verdadeiro referem-se ao periodo t, © indice

(35) passa a ser expresso por:

IPEA — 1
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z
. g, P
v (pt) = 1 *1,t i,t (41)

N
=9y, g-1 Pi,t

onde as quantidades q;, -1 nao sao observadas, pois seriam as
gquantidades que o individuo consumiria se no periodo t-1 os pre
cos fossem iguais aos vigentes no periodo t. Conseglientemente,
o valor exato do indice (41) nao pode ser computado. Todavia,

um valor aproximado pode ser calculado com base na seguinte ex-

pansao de Taylor:

n o

= 1] 1)
9 -1 qi -1 + i A pj,t (42)
onde os elementos de terceira ordem nos A pj foram desprezados.
substituindo-se (42) em (41) e levando-se em conta a expressao

(20) obtém=-se:

. 9i,t Pi,t
v, (py) = (43)
1 £-1 1 ot
T ay,e-1 Pie T2 0 Pie iy pjt_'iiipi,tg Siy P35, e-1
-« AN t_l — t = -—
Como 1 pi,t 5 Sij pj,t—l g pj,t-l i Sji pi,t 0, a equa

cao (43) reduz-se a:

v_ (p,) = ' ' (44)

IPEA — 1
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Alternativamente, a expressao acima pode ser escrita do seguin-

te modo:

.
i 9i,¢ Pi,t
5
. . - P.
v (pt) _ i i, t-1 it (45)
E 1 o st-1
R I 3 Pt &

i 9 ¢-1 Pi,t

O numerador da equacao acima nada mais & do que o in-

dice de renda real de Paasche:

X
i 95t Pi,t
9 5
i 9i,t-1 Pi,t

0 denominador de (45) mostra a corregac a ser feita no indice
de Paasche para que se obtenha o indice de renda real verdadei-

ro. Observe que o valor desta correcdao & superior & unidade em

St_l ser negativa.

. P ¢ -
virtude da forma quadratica L & Pi ¢ pj,t i3

i3
Assim, o indice de Paasche subestima o Indice de renda real ver
dadeiro, ou seja: Pq < Vq (pt). Da mesma forma gque nos Ccasos
anteriores, o cadlculo do indice (45) requer o conhecimento das
elasticidades-prego cruzadas cbmpensadas, avaliadas no periodo

t-1.
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5 - CONCLUSAO

Neste trabalho, mostramos claramente que nao ha neces
sidade de se fazerem hipOteses completamente arbitrarias acerca
do comportamento do consumidor com O objetivo de se calcularem
indices de precos, ou de quantidades, que levem em conta a subs
tituicao que ocorre entre Os bens e servigos adquiridos pelo con
sumidor quando os pregos relativos se alteram. Uma modificagao
bastante simples nos tradicionais indices de Laspeyres e de Pa-
asche pode ser feita dando origem a novos indices, que para se-
rem computados requerem estimativas das elasticidades-prego com
pensadas. Estes novos Indices independem da fungao-utilidade
pois constituem-se em uma aproximagao para qualguer tipo de fun
cao-utilidade.

Um dos argumentos contra a utilizacao dos indices pré
postos aqui seria o de que as instituigoes gue computam indices
de precos nao dispdem de estimativas das elasticidades-prego com
pensadas. Obviamente, O que se deve recomendar a essas insti-
tuigoes, com base em nosso estudo, & que procurem estimar as e-
lasticidades-preco necessdrias ao cdlculo dos Indices se deseja
rem corrigir as distorgoes provocadas pela inexisténcia de subs
tituicao nos indices tradicionais de Laspeyres e Paasche. AcCre
ditamos ser preferivel trabalhar com valores estimados, mesmo
gue precarios, das elasticidades do que arbitrarem-se formulas
que traduzem hipdteses bastante fortes acerca do comportamento

dos consumidores.
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